
[image: ]解三角形知识点及例题
在△ABC中，a、b、c是角A、B、C的对边.
１、三角形内角和定理：　,　　
　　　　　　　　,　　　　　　　　,
　　　　　　　=　　　　　　　,　　　　　　　　．
  则           .
２、三角形中的边角关系：在同一三角形中，
①等边对等角，大边对大角，反之亦然；
②任意两边之和大于第三边，任意两边之差小于第三边
３、正弦定理：　　　　　　　　　　　　　　　　　　(R为三角形外接圆的半径).
①公式变形：ⅰ、
ⅱ、
ⅲ、
ⅳ、
②解决问题：ⅰ、已知两角和任一边，求另一角和其他两条边；

ⅱ、已知两边和其中一边的对角，求另一边和其它两个角．

注意：求解三角形时，若运用正弦定理，则务必注意可能有两解.
４、余弦定理：　　　　　　　　　　　　推论：
　　　　　　　　　　　　　　　；　　　　　　　　　　　　　　　；
　　　　　　　　　　　　　　　；　　　　　　　　　　　　　　　；
　　　　　　　　　　　　　　　；　　　　　　　　　　　　　　　．

解决问题：ⅰ、已知三边，求各角；【可鉴定三角形的形状】




　　　　　ⅱ、已知两边和它们的夹角，求第三边和其它两个角．


５、三角形的面积公式：

①，（表示边上的高）；

②               =                  





类型一：正弦定理
1. [bookmark: topic_842d743f-7092-4485-892c-21d55dcc3f][bookmark: topic_40f66d1a-b937-4f10-9c72-b1eaf344d3]在中，若，，，则______．

2. [bookmark: topic_b25d1ad0-5f06-4777-9030-0c74099770][bookmark: _Hlk113886435]在中，，，，则______

3. [bookmark: topic_623a4b81-66ae-4ecd-9fb7-c34c7a34c2]满足A＝45°，c＝，a＝2的△ABC的个数为______

4. 的内角，，的对边分别为，，，已知，，，若有两解，则的取值范围为__________．

5. [bookmark: _Hlk113890262]在中，、、所对的边分别为、、，已知三个内角的度数之比，那么三边长之比等于______



类型二：余弦定理
6. [bookmark: topic_0dcb2a18-0e56-4e66-bb8b-04a63b499a]在中，，，分别为内角，，的对边，已知．求角

7. 

在△ABC中，内角A、B、C的对边分别是a、b、c，若，c=[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]b，则A=______

8. (多选)在中，，，，则的形状不可能是(    )
A. 锐角三角形   B. 直角三角形    C. 钝角三角形     D. 不确定

9. 在中，角的对边分别为，且．求；   



类型三：面积公式
10. 


在中，若其面积，则=___               ；


11. 



在中，，这个三角形的面积为，则外接圆的直径是_____             ；



类型四：边角互化
12. 的内角，，的对边分别为，，，设．求；




13. 

的内角A，B，C的对边分别为a，b，c，已知



(I)求C；   （II）若的面积为，求的周长．




14. 




已知．   （I）求的值；    （II）若，的面积．






类型五：在图形中解三角形
15. 如图，四边形中，，，，，，为锐角．
求；     求四边形的面积．
[image: ]












14. ∆ABC中，D是BC上的点，AD平分∠BAC，∆ABD是∆ADC面积的2倍。






 (Ⅰ)求     ;(Ⅱ) 若=1，=求和的长.




15. 四边形ABCD的内角A与C互补，AB=1，BC=3,  CD=DA=2.
(I)求C和BD;             (II)求四边形ABCD的面积。





类型六：有关范围（最值）问题




16. 设锐角三角形的内角的对边分别为，．


（Ⅰ）求的大小；     （Ⅱ）求的取值范围．









17. 在中，，则的最大值为               






18. △ABC在内角A、B、C的对边分别为a，b，c，已知a=bcosC+csinB。
（Ⅰ）求B；   （Ⅱ）若b=2，求△ABC面积的最大值。












19. 的内角的对边分别为.已知.




(1)求;   （2）若为锐角三角形，且，求面积的取值范围；







类型七：有关中线高线角平分线问题

[bookmark: 3f4c0da1-8ea1-4ed9-9681-fa694b82c0cd]20.（多选）在中，，，，点在线段上，下列结论正确的是(    )
A. 若是高，则
B. 若是中线，则
C. 若是角平分线，则
D. 若，则是线段的三等分点

[bookmark: 86f09471-3fb6-4a40-9089-1a4218c9c7d0]21. （多选）已知中，在上，为的角平分线，为中点，下列结论正确的是(    )
A. 的面积为	
B. 
C. 	
D. 

[bookmark: fbb361f6-526e-41d1-91e1-9b85530311ed]22. （多选）如图所示，中，，，，在边上，在边上，且为的角平分线，，则(    )
[image: ]
A. 
B. 的面积为
C. 
D. 若点在的外接圆上，则的最大值为

类型八：有关实际问题














23. 如图，为测量山高，选择和另一座山的山顶为测量观测点.从点测得  点的仰角，点的仰角以及；从点测得.已知山高，则山高________.
[image: 高考资源网(ks5u.com),中国最大的高考网站,您身边的高考专家。]



















24.如图，A、B是海面上位于东西方向相距海里的两个观测点，现位于A点北偏东45°，B点北偏西60°的D点有一艘轮船发出求救信号，位于B点南偏西60°且与B点相距海里的C点的救援船立即即前往营救，其航行速度为30海里/小时，该救援船到达D点需要多长时间？
[image: 高考资源网( www.ks5u.com)，中国最大的高考网站，您身边的高考专家。]
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