
	[image: ]平面向量知识点及例题

	名称
	几何形式
	代数形式
	备注

	
向量
	
既有           又有           
	



	可       移动
若向量的起点为坐标原点，则:              

	
模
	
向量的                   
	AB两点间的           

=                    
	

=

即=              

	零向量
	长度为         方向           
	
=                 
	
与任意向量       

	
单位向量
	长度为                
	
              
	
非零向量的单位向量为       

	平行
（共线）向量
	定义                 
定理                
	
	


=

	
相等向量
	长度       方向        
	

= 即             
	两个向量只有相等或不相等，不能比较大小

	相反向量
	长度       方向       
	

=- 即            
	和为           

	
垂直向量
	


与的夹角为       即=          
	
                  
	

	
向量加法
	三角形法则




	平行四边形
	


	P为线段AB的中点，则

=

G为的重心，则
               

	
向量减法
	三角形法则



	

	

=+     

	向量数乘
	模长：                     

方向：                    
	
=
	






	
数量积
	
=
	
=
	

等于与    的乘积（投影）

	
夹角
	




，，则与的夹角为         

	


	
范围：             

	投影
	

在上的投影为       
	公式             
	意义：


平面向量知识点
1. 平面向量的坐标运算: 设,则=                ；
2. 设，则=           ，=          ；  
 =               ，=            ，  =                     ；
3. ，;;
4. 设，则=               =                    ；
5. 平面向量的基本定理：如果  和  是同一平面内的两个不共线向量 ,那么对该平面内的任一向量 ,有且只有一对实数  ,使   
6. 两个向量平行的充要条件      
7. 两个非零向量垂直的充要条件 
8. 零向量与任一向量_________ 什么是单位向量？__________与同向的单位向量为_____ 与 共线的单位向量为_______
9. 若 P 为 A,B 的中点，O 为直线 AB 外一点，则：________________
10. 三点共线的向量表示形式：________________________________
11. 模长不等式：____________________________________________________
12. 数量积不等式：______________________________________________________
平面向量例题
1. [bookmark: _Hlk171155360][bookmark: _Hlk98420681]已知向量，，若，则           ．

2. [bookmark: topic_b3677102-544c-4815-8668-df5fc20dcc]已知向量，，且，则          ．


3. 已知向量，，若向量与垂直，则          ．

4. 已知非零向量，满足，且，则与的夹角为          ．


5. 已知向量，满足，，，则，          ．

6. [bookmark: topic_1daaa172-acb2-4c5b-b57a-d7070a9779]已知向量，的夹角为，，，则          ．

7. 在平面直角坐标系中，已知两点，，则的值是          ．

8. [bookmark: topic_21572ade-4b17-4d57-b137-3772f562b9]已知正方形的边长为，点满足，则          ；          ．

9. [bookmark: topic_53cb6653-d6ec-46e9-98e1-68da1f0977]边长为菱形，[image: {\rm ∠}BAD={120}^{∘}]，点，分别在边，上，，，若，=_____．


10. [bookmark: topic_1ed090da-3269-4ae6-b70b-b3549d129a] 在中，为边上的中线，为的中点，则  
[image: ]A. 	B. 	C. 	D. 

11. [bookmark: topic_defb69a7-5e16-4816-a322-09bfcc1ab5]（多选题）若均为单位向量，且，则的值可能为        
A. 	B. 	C. 	D. 

12. [bookmark: topic_9c468d74-ce4c-440d-8c67-f5a7330869]如图，在四边形中，，，，且，，则实数的值为          ，若，是线段上的动点，且，则的最小值为          ．
13. [bookmark: topic_cf7a077f-3d89-40b2-a6d1-d9fd2f5d0b]在平面直角坐标系中，已知点、，、是轴上的两个动点，且，则的最小值为______．

14. 已知是边长为的等边三角形，为平面内一点，则的最小值是_______．


15. [bookmark: topic_6c4f946d-242f-48a8-b0a6-634b8724c9]在边长为的等边三角形中，为线段上的动点，且交于点，且交于点，
则的值为          ；的最小值为           ．

16. [bookmark: topic_d46be4cb-4ab2-4f9e-8515-b387a8c226]已知[image: ]，且[image: ]，若点[image: ]满足[image: ]，则[image: ]的取值范围是_______．

17. [bookmark: topic_9acd0b17-2622-4127-80c5-87c9bcd7a2]已知向量，，．    若，求的值；
记，求的最大值和最小值以及对应的的值．




18. [bookmark: topic_0c7216e6-c421-43a6-8ec4-82e72b299d]求的值并写出“两角差的余弦公式”角用，，表示
证明“两角差的余弦公式”备用图是单位圆．




	


[image: ]




19. [bookmark: topic_76909dbf-f306-4f04-a0e3-05325f8cba]已知向量[image: ]，向量[image: ]，[image: ][image: ]．        Ⅰ求；
Ⅱ若，，且，求的值．









20. 已知向量，设函数．
求的递减区间；    当时，求函数的值域．



学科网（北京）股份有限公司
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